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MATEMATICKI
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PEITIEIbA 3AJATAKA

KATET'OPUJA 1 - ITECTU PA3PE/]

(I) Anrebpa u 6pojeBu

Bbpoj 3agatka 11213

TayaH ogoroeop | A

3aparak 4. Kako je ABCABC = 1001 - ABC, a 1001 = 7 - 11 - 13, To je jemumo moryhe
pereme, ¢ obzupom ja ¢y A, B u C paszmuuure muppe, A=7, B=1,C = 3.

(II) Teomerpuja

Bpoj 3agaTka 11213

Tayan ogoroeop | I,

3aparak 4. Tpoyrao BMC' je jenmakokpaku, ma je cumerpadia £ M BC' ucto-BpeMeHo u
BHUCHHA K0ja ojrosapa crpanunu MC. lakie, Baxu BN 1L MC.
3a Tpoyrao ABC, yrao LM BC je cnomamibu u BN Kao merosa cuMerpasia, je Hop-
MaJHa Ha cuMerpairy yria L ABC, onakne crean na ¢y MC u sg napaJesse.
(&

A B M

(ITT) Kombuuaropuka

Bpoj 3apaTtka 112

= |w

Tavan ogorosop | B | I,

3aparak 4. Ilpsa mudpa moxe 6urm u3z ckyna {2,4,6,8}, apyra u3 ckyna {2,3,5,7},
rpehanz {1,3,5,7,9} u verBpra u3s ckyna {0, 3, 6,9}, Tako ja oBakBUx GpojeBa MMa yKyITHO
4-4-5-4=320.



KATEI'OPMJA 2 - CEIMN 1 OCMU PA3PE/]

(I) Anrebpa u 6pojeBu

Bpoj 3agatka 1123

Tavan ogorosop | ' | B | I,

3aparak 4. Kaxko je 3n Ttpehu cremen npupoamor 6poja, To je 6poj mojaBbuBama CBAKOT
[IPOCTOT YuHUONA y 3n Jjebus ca 3. [lakie 6poj mojaB/bUBama IPOCTOI YMHUOIA 3 § N
npu sesbemy ca 3 gaje ocrarak Jgsa (na 6u y 3n 6uo gemus ca 3), a 6poj nojaBbuBaAKA
CBAKOT JIPYTOT MPOCTOT YHHUOIA y N je esbuB ca 3. Kako je 4n = 22 - n 9eTBPTH CcTeneH
upupogHor 6poja To je 6poj 1ojaB/puBaba CBAKOr upocror yuHuona y 4n jesbus ca 4.
Jlakje 6poj 1mojaB/bWBAHA TPOCTOT YUHUOIA 2 y N IIPHU JE/behy ca 2 Jiaje OCTaTaK JBa, a
6poj MOjaBJHUBAA CBAKOT JIPYTOr IPOCTOr YMHMOLA y 71b je JesbuB ca 4. Kako ce Tpaxku
HajMamwy 6poj N, 3aKIbYUyjEMO Jia 1, OCUM 2 U 3 HEMA JIPYTUX MPOCTUX YMHUJIIAIA.

Oparie cienu na 6poj YMHUIALA ¥ 12 KOJU CY jEJTHAKU 3 MOPa, IIPH JieJberby ca 3 JaTh
octarak 2 u 6utw mempus ca 4. Hajuamwu takap 6poj je 8. Cnmaro, 6poj unamiana y n
KOJu cy jemHaku 2 Mopa O6UTH JIeJbUB ca 3, a 1IPH Jiesbey ca 4 natu ocrtarak 2. Hajmamu
raxas 6poj je 6. Jakie rpaxkenu 6poj je n = 26 - 38,

(IT) TeomeTpuja

Bpoj 3agaTka 1123

Tavan ogoroeop | /I | B | B

3aparak 4. Oznaummo ca P cpegumre kpaka BC, a ca Q) cpemmmrre kpaka DA. JacHo
Ja cy oBako m3abpame tauke P m () meHTpu ojarosapajyhux xpy-KHUa u3 3aaarka. Ko-
pucruhemo ciejiehy jeiHOCTABHY YUEHUILY :

3a mpowuszBospHe Tpu Tauke P,Q), R, Baxu ga je PR < PQ + QR, npu gemy jeaHaxocT
BaskH CaMO akKoO Cy OBe TpH Tauke KosmHeapHe u () je mamehy P u R. lakie,

ML<MP+PL < MP+PQ+QL
BC  AB+CD  AD
2 2 2

_ AB+BC+CD+ DA
- 2
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Opnakiie 3akipyayjemo jga ML wve moxe ouru sehe ogx 1008 kao u ma je jegrako 1008
camo ako cy tauke M, P,Q, L xomuueaprue u P je wamelly M w L, a Q uamehy P u L.
[IpaBa PQ ceue kpyxuuie ki u ko jep mpoJasu Kpo3 IUXOBE IeHTpe, 1a ako 3a M u L
y3MeMO OHe mpeceke npase PQ u kpyxxuuma ki u ko KOju ce HaJla3e y CHOJbAIIH0] 00IacTH
Tparesa, umahemo sa je ML = 1008.

(ITT) Kombunaropuka

bpoj 3agatka 11213

Tavan ogorosop | I' | B | B

3aparak 4. Bpoj je memuB ca 4 aKo U caMO aKO je HeroB JIBOIMU(pPEHN 3aBPINETAK JIe/HUB
ca 4. ITomrro ce Tpaxe 6pojeBu ca pazmuuantum nudpama, moryhu gsonudpenn 3appiienu
cy: 04, 08, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, 40, 48, 52, 56, 60, 64, 68, 72, 76, 80, 84, 92, 96.
Y caydajeBuma Kajia ce mojasibyje nudpa 0 (uma ux 6) npse ase mudpe 6upamo Ha
8-7 = 56 maumna, a y ocranux 16 ciyuajera upse ase mudpe bupamo wa 7-7 = 49 nauuna.
Haxkire, Tpaxkenux 6pojeBa uMma yKymHO 6 - 56 + 16 - 49 = 1120.



KATEI'OPMJA 3 - IIPBU 1 APYI'U PA3PE/]

(I) Anre6pa u 6pojeBu

Bpoj 3apaTtka 1123

Tavan ogorosop | B | A | 1

3aparak 4. Heka je k mpomssosban mpupogan 6poj. Tanma ceakmx 2k + 1 yzacTomnmx
npupogHuX OpPOjeBa MOXKEMO 3aMUCATH HA cjeaehn HauWH

n—=Fk...,n—1Inn+1,....,n+k (%)

3a HEKHW Tpupoman 6poj n koju je sehm ox k.
Haxkon cpehuBama, mobuja ce ga je jeIHAKOCT

n—k)?*+... +n—-12+n>=mn+1)>+...+(n+k)?

ekBuBajeHTHA ¢ jepuakomhy n = 2k(k + 1).
Axo 3a n yamemo mpupoman 6poj 2k(k + 1), ouma he Baxkutu n > k un = 2k(k + 1),
ua he 3a 6pojese (*) Baxuru TBpheme 3aarKa.

(IT) TeomeTrpuja

Bpoj 3agaTtka 11213
Tauan ogoroeop | B | 0 | I,

3aparak 4. Hexka je By tauka cuMmerpuvHa Tadku B y omHOocy Ha mpaBy p. Onwummmmo
KpYT ca IeHTpoM y B KoMe je mpaBa p TAHT€HTA U HA OBaj KPYT' KOHCTPYHUIITUMO TAHIE€HTY
u3 tauke A. Tauka mpeceka TpaBe p W OBe TAHTEHTE je TpakeHa Tadka X. Hexka je P
OTHOXKje HopMaJe u3 Tauke B Ha p, cajia je ABXP = {PXB; = £ B1 XQ.

(I1I) Kom6unaTopuka

3
Tauan ogorosop | B A

bpoj 3agatka 1

o

3aparak 4. 360r cUMETPUIHOCTH TAOJIHIA CHMETPUUHUX PEJIAIHja, eIeMEHTH 3aIUCAHN
WU3HAJ, TVIABHE JujaroHase oyipelyjy u esementTe ucnoz, riasue gujaronase. Kako ce rimasna

JIAjaroHaJjIa MOKe IIPOU3BOJHHO IOy HIATH, TO MECTa y TaOJIUIM Koja oapel)yjy OBy pemamnujy

2017 - 2016
nma 1+24...+2016 = — 5 = 2017-1008. Kaxko ce Ha CBAKOM MECTY MOXKe YIUCATH

T unu L To oBakBHX pejanuja uMa yKymao 220171008





