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REXE�A ZADATAKA

KATEGORIJA 1 - XESTI RAZRED

(I) Algebra i brojevi

Broj zadatka 1 2 3

Taqan odogovor A V B

Zadatak 4. Kako je ABCABC = 1001 · ABC, a 1001 = 7 · 11 · 13, to je jedino mogu�e

rexe�e, s obzirom da su A, B i C razliqite cifre, A = 7, B = 1, C = 3.

(II) Geometrija

Broj zadatka 1 2 3

Taqan odogovor D V B

Zadatak 4. Trougao BMC je jednakokraki, pa je simetrala ]MBC isto-vremeno i

visina koja odgovara stranici MC. Dakle, va�i BN⊥MC.
Za trougao ABC, ugao ]MBC je spo	ax�i i BN kao �egova simetrala, je nor-

malna na simetralu ugla ]ABC, odakle sledi da su MC i sβ paralelne.
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(III) Kombinatorika

Broj zadatka 1 2 3

Taqan odogovor B D G

Zadatak 4. Prva cifra mo�e biti iz skupa {2, 4, 6, 8}, druga iz skupa {2, 3, 5, 7},
tre�a iz {1, 3, 5, 7, 9} i qetvrta iz skupa {0, 3, 6, 9}, tako da ovakvih brojeva ima ukupno
4 · 4 · 5 · 4 = 320.



KATEGORIJA 2 - SEDMI I OSMI RAZRED

(I) Algebra i brojevi

Broj zadatka 1 2 3

Taqan odogovor G V D

Zadatak 4. Kako je 3n tre�i stepen prirodnog broja, to je broj pojav	iva�a svakog

prostog qinioca u 3n de	iv sa 3. Dakle broj pojav	iva�a prostog qinioca 3 u n
pri de	e�u sa 3 daje ostatak dva (da bi u 3n bio de	iv sa 3), a broj pojav	iva�a

svakog drugog prostog qinioca u n je de	iv sa 3. Kako je 4n = 2 · 2 ·n qetvrti stepen

prirodnog broja to je broj pojav	iva�a svakog prostog qinioca u 4n de	iv sa 4.
Dakle broj pojav	iva�a prostog qinioca 2 u n pri de	e�u sa 2 daje ostatak dva, a

broj pojav	iva�a svakog drugog prostog qinioca u n je de	iv sa 4. Kako se tra�i

najma�i broj n, zak	uqujemo da n, osim 2 i 3 nema drugih prostih qinilaca.

Odatle sledi da broj qinilaca u n koji su jednaki 3 mora pri de	e�u sa 3 dati

ostatak 2 i biti de	iv sa 4. Najma�i takav broj je 8. Sliqno, broj qinilaca u n
koji su jednaki 2 mora biti de	iv sa 3, a pri de	e�u sa 4 dati ostatak 2. Najma�i
takav broj je 6. Dakle tra�eni broj je n = 26 · 38.

(II) Geometrija

Broj zadatka 1 2 3

Taqan odogovor D V B

Zadatak 4. Oznaqimo sa P sredixte kraka BC, a sa Q sredixte kraka DA. Jasno
da su ovako izabrane taqke P i Q centri odgovaraju�ih kru-�nica iz zadatka. Ko-

risti�emo slede�u jednostavnu qi�enicu :

Za proizvo	ne tri taqke P,Q,R, va�i da je PR ≤ PQ + QR, pri qemu jednakost

va�i samo ako su ove tri taqke kolinearne i Q je izme�u P i R. Dakle,

ML ≤MP + PL ≤ MP + PQ+QL
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Odakle zak	uqujemo da ML ne mo�e biti ve�e od 1008 kao i da je jednako 1008
samo ako su taqke M,P,Q,L kolinearne i P je izme�u M i L, a Q izme�u P i L.
Prava PQ seqe kru�nice k1 i k2 jer prolazi kroz �ihove centre, pa ako za M i L
uzmemo one preseke prave PQ i kru�nica k1 i k2 koji se nalaze u spo	ax�oj oblasti
trapeza, ima�emo da je ML = 1008.

(III) Kombinatorika

Broj zadatka 1 2 3

Taqan odogovor G V V

Zadatak 4. Broj je de	iv sa 4 ako i samo ako je �egov dvocifreni zavrxetak de	iv

sa 4. Poxto se tra�e brojevi sa razliqitim ciframa, mogu�i dvocifreni zavrxeci

su: 04, 08, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, 40, 48, 52, 56, 60, 64, 68, 72, 76, 80, 84, 92, 96.

U sluqajevima kada se pojav	uje cifra 0 (ima ih 6) prve dve cifre biramo na

8 ·7 = 56 naqina, a u ostalih 16 sluqajeva prve dve cifre biramo na 7 ·7 = 49 naqina.
Dakle, tra�enih brojeva ima ukupno 6 · 56 + 16 · 49 = 1120.



KATEGORIJA 3 - PRVI I DRUGI RAZRED

(I) Algebra i brojevi

Broj zadatka 1 2 3

Taqan odogovor V A D

Zadatak 4. Neka je k proizvo	an prirodan broj. Tada svakih 2k + 1 uzastopnih

prirodnih brojeva mo�emo zapisati na slede�i naqin

n− k, . . . , n− 1, n, n+ 1, . . . , n+ k (?)

za neki prirodan broj n koji je ve�i od k.
Nakon sre�iva�a, dobija se da je jednakost

(n− k)2 + . . .+ (n− 1)2 + n2 = (n+ 1)2 + . . .+ (n+ k)2

ekvivalentna s jednakox�u n = 2k(k + 1).
Ako za n uzmemo prirodan broj 2k(k + 1), onda �e va�iti n > k i n = 2k(k + 1),

pa �e za brojeve (?) va�iti tvr�e�e zadatka.

(II) Geometrija

Broj zadatka 1 2 3

Taqan odogovor V D D

Zadatak 4. Neka je B1 taqka simetriqna taqki B u odnosu na pravu p. Opiximo

krug sa centrom u B1 kome je prava p tangenta i na ovaj krug konstruiximo tangentu

iz taqke A. Taqka preseka prave p i ove tangente je tra�ena taqka X. Neka je P
podno�je normale iz taqke B na p, sada je ]BXP = ]PXB1 = ]B1XQ.
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(III) Kombinatorika

Broj zadatka 1 2 3

Taqan odogovor B G A

Zadatak 4. Zbog simetriqnosti tablica simetriqnih relacija, elementi zapisani

iznad glavne dijagonale odre�uju i elemente ispod glavne dijagonale. Kako se glavna

dijagonala mo�e proizvo	no popuniti, to mesta u tablici koja odre�uju ovu relaciju

ima 1+2+. . .+2016 =
2017 · 2016

2
= 2017·1008. Kako se na svakom mestu mo�e upisati

> ili ⊥ to ovakvih relacija ima ukupno 22017·1008.




